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1.

I Joctrinam solidorum, quamvis & eximio insignem
““ss; usu & quassiionum haud spernendarura copia
abundantem, ceteris tamen Geometrias partibus, sive
inventorum molem sive propositorum evidentiam spe-
ctes, longe posteriorem remansisse, ut certis consiat
indiciis, ita peritis harum rerum arbitris mirum vi-
deri prosecto haud poterit. Enimvero Geometriae
Curvarum excolendae cupiditas studiumque pene to-
tos diu Geometras detinuit, cum quod ejus in Physi-
cis magis obvium sentirent usum, tum maxime, quod
Curvarum auctior penitiorque cognitio, viam a-
pertura esset promtiorem, & ditiorem ipsis allatura
insirumentorum penum, ad abstrusiorem illam solido-
rum ac supersicierum naturam felicius demum riman-
dam. Nempe una erat hodieque esi; via, reconditam
solidorum naturam indagandi, ea nimirum, quae Te-
ctionibus quaquaversum faciendis initur: quae ipsae
cum Curves sunt; harum prius ut eruerentur affectio-
nes, necesse erat, quam in indole illorum exploranda
cum fructu versari poffent. sic v, gr. ex Curvarum
rectificatione, supersicierum invesiigatidnemj ex qua-
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dratura, soliditatis indagationem, pendere omnem
quis non videt?

In corporum sive soliditatibus sive supersiciebus
investigandis, Analysin adhibentes infinitorum, hac
vulgo via incedunt Mathematici, qua ea, rotatione
curvae circa fixum quemvis axem, genita spectantur:
quae consideratio facilem & egregiam praebet ratio-
nem fluxiones supersicierum pariter atque solidorum
inveniendi. Nempe, ex data aequatione Curvae ro-
tantis, elementum ejusdem quaeratur, quod, dein du-
ctum in peripheriam sectionis Circularis normaliter
ad axem factae, exprimet fluxionem supersiciei inte-
grando demum exhibendae. solidi autem fluxio in-
venitur, aream ipsius sectionis in fluxionem axeos du-
cendo: qua rite integrata, soliditas quaesita prodibit.

.
Est vero & altera a Geometris haud raro adhi-

bita ratio, corpora scil. considerandi, utpote motu
plani parallelo, juxta lineam normaliter ipsi insisten-
tem, quae Diressiricis venit nomine, exorta. Quae
Methodus, cum in solidis investigandis ab illa, quam
exposuimus, parum modo disserat, supersiciebus au-
tem inveniendis paullo ineptior videatur; eam susius
repetere jam non vacat.

Methodos hactenus a nobis traditas, etsi insignem
in doctrina solidorum usum praestent, maximis tamen
obnoxias esse dissicultatibus atque desectibus, facile
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deprehendet, quicunque accuratiori rem lance pensi-
taverit. Etenim longe plurima supersicierum sunt ge-
nera, de quarum per motum ortu non constat: imo
nonnulla, quarum cognita genesis, ad quaestionem,
de supersicie invenienda, so) vendam, nil conserre o-
pis valeat; quo ex genere habeas Coni scaleni supersio
cum, quae allatas Methodos admittere videtur.

Jl 1 1*ii-I. s «A, ivtA \J" ii •‘ v st - i i,. r- iv i.-» -

Quibus supplendis desectibus haud inanem con-
tulisse nobis videtur operam Cei. LeonharEu-
lerus in Dissy de Formulis ■ integralibus ' duplicatis,

JVou. Comment. Acad. P'etrop. Tom. XIF. P. I. inser-
ti, in qua duplicis integrationis, ita sici!, instituendae,
ut in priori binarum variabilium una, in posteriori
altera sida variabilis habeatur, vim atque in stereo-
metria usium exponit.' Quae Methodus, cum & lon-
ge latius patere &, quam melius excolant Geome-
trae, digna nobis videatur, specimine qualicuhque A-
cademicoj ejus explicare naturam, atque in supersi-
ciebus, ex lege aequationis Algebraicae continuis, e-
ruendis offendere usium constituimus. Tenuitatis au-
tem virium maxime nobis consini, L. C. exoremus
oportet, ut ausis juvenilibus benigniorem
auram.

5- H.

Quo natura Methodi a nobis tradendas faciliua
cognoficatur, de affectionibus Formularum integralium,



4

quas cum Euleko duplicatas appellare placet, non-
nulla, e re est, praemittantur. Primo quidem, ne an-
cipiti signorum interpretationi silius relinquatur lo-
cus, monendum est, formulam nostram geminato in-
tegrationis signo allectam, & hac forma : JsZdxdij
(existente Z sunctione ipsarum x & ij) conspicuam ,

ab his /Xdx . sUdx & s(XdxsUdx) (denotanti-
bus X & sunctiones unius x') accurate esse distin-
guendara. Qsiariim nempe altera productum bino-
rum integralium, altera integrale ipsius Xdx ducti in
sUdx exprimit: utraque duplici quidem integratione
eruenda, attamen a formula nostra primum proposita
eo discrepans, quodj cum harum binae integrationes
per unam variabilem x peragantur, nostra illa, utpo-
te producto: dxdy affecta, ita tractetur,' ut in altera
integratione sola x, in altera y variabilis existimetur.
: Quo constituto discrimine, formulae quoque no-
strae duplicem inesse vim observare licet, exinde o-
riundam, quod quantitates binae variabiles x & y aut
nullo prorjus nexu cohaereant, aut aliqua inter se re-
latione connectantur. Qui uterque casus seorsim ell
spectandus. ,

-

Quod si prior obtineat locum, res eo redit, ut
ea quaeratur sunctio ipsarum x & y, quae ita bis dis-
serentiata, ut primum x mox y sida variabilis pute-
tur, hanc formam; Zdxdy exhibeat. sic formulam:
axydxdij , fluxionibus, uti innuimus, bis sumendis,
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nxm*V * *

ex bae: ====-== exortam facile videmus: unde
«r s i * n s i

~v.ni I.n + I
j]axmy dxdy

,

vi s i . «si
Haec igitur erit regula hujusmodi formulas inte-

grandi, ut invesiigetur primum integrale sZdx so-
lam x spectando ut variabilem, quod erit sunctio
quaedam ipsarura x & y ;= JZ, deinde vero ducatur V
in dy; denuoque insiituta integratione, eruatur sVdy “

JsZdxdy. Quo autem integrale obtineatur comple-
tum, sunctiones arbitrarias X & T, illam iplius xy hanc
ipsius y , quippe quae integrando tolluntur, addendas
csse, ex ipsa disserentiandi regula optime patet.

At longe ab hoc dissert alterum illud, quod dixi,
formularum integralium duplicatarum genus, in quo
variabiles x & ij mutua quadam relatione continen-
tur. Nempe priori peracta integratione, in qua v.
gr. y sida variabilis habebatur, extremus quisque va-
lor quem ipsa y recipere valuerit, in formula denuo
integranda ejus loco erit substituendus qui cum ple-
rumque sit sunctio quasdam ipsius x, haud parum ab-
est, quin in altera integratione, ipsa y conslantis vice
sungatur. sic, si fuerit proposita formula: myndxdy,
definito simul limite variationis x & y hac aequatio-
rs•. ~ m n .ne: ij ;=: x : tum invento primum sax y dy ss
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«J «+X ' . «

is
ax

~

y
-—, extendatur ipsa y usque ad terminum xF,

«s i
’ r .

* ' sax™ n+ Z

qUo valore substituto, x abit in
‘

t n+/ . s ssi-j-J.rj-icts.i

hanc: , sJLjjClZJl-
== JL^-—

J sstl siw + ij . (« t i)

si ab integranda formula: sax™yn initium se-
cissemus, obtinendum nobis suisset ssax isdxdy ee

ms/. rt« t 1 • 5

gy_ii
\m 11) . t«t D

*

Quod genus cum totum ad doctrinam solidorum
pertineat; ejus ratio ex sequentibus uberius patebit.

s. nr.
.. , Problema. Data aquatione solidi inter tres co
ordinatas x, y& z, elementum snpersiciei quod ressian~
gulo infinite parvo dxdy in tosi sumto imminet , invenire.

Cosistituto 'Fig. i.) AP axe abscissarum, ex quo-
vis snpersiciei puncto71/demittaturissQ perpendictslaris
in basin planam per axem transeuntem, atque dehinc
QP normalis in AP. sint: AP —x, PQ 'c= y, MQ
ee z ; quo facto patet, supersiciei naturam ex mutua
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harura,trium coordinatarum relatione pendere, &: id-
circo aequatione inter x, y & z exprimendam esse.
Unde, cum z sit sunctio quaspiam duarum variabili»
ura x&cy, fluxio ejus aequatione definietur hujus sor-
mae: dz rae Pdx 4* Qdy (P & Q denotantibus sunctio-
nes ipsarum x & y~); quae aequatio, alterutra varia-
bilium x & y assumta conslanti, abit in hanc: dz aer
Pdx live hanc: dz aer Qdy. Quo autem exhiberi que-
ant hae fluxiones; sumatur Pp aer dx, Qq dy: du
cantur Qs, qd parallelae Pp , atque pd parallela Pq
erigantur perpendiculares: sh, qn, dl, supersiciem in
punctis h, «,7 attingentes; quo facto sectiones, ex la-
teribus columellae eleraentaris, in supersicie oriundae
erunt Mh, Mn, In, hl. spatiumque his interceptum e-
rit parallelogrammum. Ducatur porro recta nh & su-
matur: sH ~qN aer dL aer QM aer Z, unde erit: MH
aer NL —dxh MN aer HL Irae dy, & diagonalis, quae
ducatur, NH aer dx 2 4* dy 2

. Jam vero duo sponte
exstant elementa ipsius z, unum Hh ex fluxione ipsi-
us x dependens, alterum Nn ex parum variata ipsa y
enatum. Quorum idcirco illud 'ziPdx, hoc aer Qdy.
Hinc porro habetur:
Mh aer VWFVFh2 aeae \sdx* * P 2 dM ae: dx\sP z * £

Mn aer \1MN2 4* Nn rae v' dy2 4* Q ? dy2 irae dy \[Q 4* t.
Quibus erutis valoribus eo redactum est opus, ut ex
dato rectangulo NH—Qd aer dxdy, parallelogrammum
nh , lateribus Mh aer dxMP2 4* 1, Mn 'ss dyVQp, 4* i com-
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prehensum quaeratur. Cujus ProMematis solutio cum
data diagonali ??// facile succedat; valorem ejus, ex
cognitis: Hh, Nn, NH, age, primum definiamus; ,

si fuerit Hh il%; mox,patet esse nh zz NH
=4 (dx* d* dvsN ob Hh & Aso parallelas.

sin minus, altera sidi. Aso existente majore, du-
catur /tO parallela ipsi iV/s. Unde nO •=. Nn —

Hh c= Qr/y — ict/# atque nh — VhO 2 4- nO ~

Vdx 2 4- dtj 2 4- (,Q.dy — Fdx) 2
.

Dein vero demittatur ex n no perpendicularis in
Mh, quo facto habetur nh2 “ Mh 2 4- Mn2

— Mh .Mo
(Elem. Eucl. Libr. II. Prop. XIII.) atque hinc: Mo
_

Mh* -4- Mn 2
— nb 2

r
~—

-
"

2 Mb
—

’> no “ Mn 2
~ Mo 2 ==

sTa [Mb *
. Mn Mh*. nb 2 Mn2

. nb ) — Mh — Mu* — nb 4
---■ ■ ———

2 Mb 1
Area denique ipsa parallelograrnmi nh t=. Mh. =

\ V(Mh . Mn 2 d* Mh 2 .nhMn 2 .nh 2 ')-MM -Mn*-nh*.
Quae aequatio, restitutis valoribus ipsarum Mh

, Mn,
sili supra inventis, & reductione facta praebet ele-
mentum supersiciei rectangulo: dxdij imminens =

dxdyVP z *h Q 2 *h i. :)

*J Formula haec ab Eulero suis in scriptis aliquoties adhi-



9

3-i- schol. si suerint elementa ipsius z diversi nomi-
nis (Fig. 2.), alterum- videlicet Hh positivum, alte-
rum Nn negativum ; habebitur nO Eli * JVn ~ Pdx
* Qdy ideoque nh = \sdx* t disi r {Pcix + Qdy j qui
valor si in formula inventa pro area ipsius paralleio-
gramini.»// substituatur, reducendo obtinebitur expres-
sio; dxdyVP * +Q 2 •b 1, eadem quae.supra.

s- iv.
Problema. Data aquatione solidi cujusvis tui-

turam exprimente , supersiciem invenire.
sumto, uti §. praecedenti Fig r.J, plano APQ pro

basi, quae supersiciem secet per Curvam AG, priori-
busque retentis designandi modis, patet situm cujus-
que supersiciei puncti M coordinatis AP st x, PQ 'aes
y & QM — z determinari.

Ad inveniendam supersiciem basi huic responden-
tem, aequatio data disserentietur, atqueex ea dein e-
ruatur vabr formulae: dxdy\[P * Ql d* i, cujus in-
tegrale ssdxdy VP\ * Qr dr r, iustis adhibitis determi-
nationibus supersiciem exhibebit qumsitam.

Duplicem vero formulae nostrae. integrationem,
ut diversa objicitur quaestio, ita rationibus non parum

bita occurrit; quam quomodo invenerit, anxie frustraque
disquirentes, ejus eruendae periculum ipli secimus,.
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diversss peragendam esse facile monffrabimus. At
duas maxime placet enodare quaestiones, alteram
de supersicie toti basi APG imminente, alteram
de ea tantum portione, ejus, quae rectangulurn FP
obtegit, invenienda. In illa expedienda ita versandum,
ut sumto primum integrali sdyVP* d* Q 2 d* i, habita
x conslanti, promoveatur ipsa y usque quo ad cur-
vam AG in puncto G pertingat: qui valor extremus

loco y substitutus efficit dxsdyJP 2 + Q4* i ~ Ele-
mento supersiciei areolae PGgp iraminentis quod in-
tegratum supersiciem praebet areae integrae APG re-
spondentem. Valorem autem ipsius yc: PG aequatio
solidi exhibet, posito: z = o.

Hujus vero qufestionis tractatio ad priorem illam
§. II.'traditam formulae JsZdxdy investigandte ratio-
nem omnino accedit. Etenim priori peracta integra-
tione ipsius dyjP1 r. QJ s r, in qua x habita est Con-
stans, statuatur y~ PD EF “ey atque repetita in-
tegratio dabit sdxsdy vr P* d* Q* d* = supersiciei re-
ctangulum FP tegenti, integrali ita determinato, ut
polito: x ~AE, evanescat.

.

Perinde quidem esse, u-
tra ipsarum x & y prior variabilis aestimetur, per se
patet r ast, cum turaque via haud pari siepe integran-
di dissicultate obsepta sit, multum interest, eam elige

re, qua calculus si lictor redditur atque commodior.
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. Exempl. i. si Curva AFG exprimat arcum Cir-
culi sphaeram generantis, erit, sumta origine abscis-
sarum in centro C, atque existente radio AC t=zd, ae-
quatio haec: x*cijZJrz z a\ quae dact^tr Vd-x*-y*,
dz p s(a2 ~x 2~y') — Pdx Qdy ; unde eruitur P
'_' i _

—-*1 ■ n
l___ #

- — y
~

V [a z
—• x 7- —y z )

’** ~ V (/? 2 —;x 2
— jz

)
at<lue

dxcUjysFTQpTi s ~r- i ~. -Quo inte-

grale pateat /*,
t F'x- _ y*y c°nstitutax constanti,

ponatur sin. tot. «=• i, sin. v ~ atque dia-

meter Circuli: peripheriam : : 3 : tt. Quum sit dv cs
——-— rr» existit s ' 7 t 1 tzsadv~Y(« 2 —^ 2 —J) . J y/(a* ~~x 2 ~~y z

)
J

a. Arc. sin. v(^!_—j C - producto ex a in .^ot,

cujus is/«ms - 7quippe quod integralo,
ductum in dx , supersiciem exhibet dementarem are-
olae FQ+p imminentem.

Ad inveniendam primum supersiciem quadranti
baseos Circularis respondentem, extendatur y usque ad
peripheriam, quo siat y* cs az ~x2

} quo valore sub-
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stituto, obtinetur sadx Arc. sin. v
sadx Arc. sin. i ss lanx; quod, sumto: x t=: a, abit

/7
2

97*
in —p E3 octanti supersiciei sphaericae.

4

si vero quaeratur portio supersiciei rectangulo
FC imminens, statuatur y constans t=: BC cae EF
aes e > quo facto erit factx Arc. sin. a% _

p;- —

sadx Arc. sin. - ———. Novimus autem esse
J V — X )

sadx Arc. si». Ac. si».
... s' - aex z dx , /* exdx
’~‘J\a2

~ X '-) V(a 7 ~e — .rz )*
0

J\a2 -x 2
). Arta -*z

- x a }. -
= Arc.sin.~~—s——

. Cum praeterea sit:
v' {a 2

— X ) s
(

— nex 2 dx
—

nexdx
_

ia 1
—- x2

). d (<?- —ei — x*) (.« -sc.x) . V. (.#“ —r— x)

______

exdx
_

nexdx
(n z x') . V' (a —e~ — x 2 ),

y (a txi. / (ts 2
— e 2,

— ?*%
—

aedx - - : ■■ «. a' edx . •

”v/ [<*
2. — e‘- -—x~) («sj . v' (a 2

— e2 ' —x2 ) r erit

/!. — aex 2 dx AC —- a 2exdx
Jjts —*

“

— nex*dx
1
— X.2 )rj [a2

—x
—- aexdx

?—x 2
).ia" —x1). dV2

— <?■" — x 2
) TJ- {a"—x~].\lya z

—e~—x 2
>

s* aedx /* ~—a 2 edx
-•

J. d (a -Xj. J[a z ~-e —x ;
j
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~ a'Jrc.sin. x *)
* ae An, sin. j^^-pry

/* /7 2 r//.r .y~* a z edx
■"V/ (aseyZ d{az —e* ~~x z y’ ;

Ad inveniendum postremum integralis membrum
, V [a 2

— fflsr aponatur: ?——p-L— ~z% unde eruitur x aes
Via~.e z}{z 2 -~iy 4W- ex V%a% ' r

ii&~ rax —■ (i s a 2,
;

2 ”»as X5s

* — U 2
— <?

2 + (/2s * 2 —<r 2^>2
t
— W pss

l -J: a2, —„ to* ►-* e* -»
3 ss

'

2

i
.s- ? atque facta subsiitutione emergit

'' a*edx .za z ed%
(rss X) „ e z X) vr—£ Q z

— ez )' +1» i a2 —e2 i]z.Xj

At constat esse: /* —

2/7 e 1 a ~ »Jn — \!ia 2
— e-) TKa T ya~ — &<■ ;}&*

2«(-se 7W-'i<tvir>-'' v)Vc* £Jl —0 'a — Viat— e)/ .V. J iss 2 -7—
Tlrcui r cujus Tangens =====

1 2) -■ ■

HH ®

(«•— —s ))(/v/r —e 2 >—atj’

siituto valore ipsius ztz (
*

Uncta

«ollsadxArc.sin vs
• - ■; ~axArc.sin.~—--—r.H*2 —), vV —-T )
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~<a 2 Arc. sin. r-~r- x
~ *ae Arc. sin.^Tz. e-j

~

, „
t (a a z ~e z * )\a2 —e z *+ x)

sa Jrc. Tang, i) -i)*
; ;u rga . i

/as V {a z —e z )\* .

a'Arc. sin. e : ci 4* za Arc. Tang. \ a~ZTY(pri^~ery ’ mw
v '. - ,

tegrali ita correcto, ut posito: x -■ o, ipsum quoque
evanescat. Ponatur xt=CE == - <?% quo prod-
eat supersicies rectangulo FC respondens, quae igitur
erit s a7r : 4 {a * —e 2 i— 3a *e}4* a* Arc. sin. e: a

QsVn -A'.?/. \a.\ </(a* ~e z)p\s , —

•••

■sza z Arc. Tang. {^a j/ •

Coroll Posito: PG : PQ:: sl :6, formula

sadx Arc. sin. abit in hanc: sadx Arc. sin. g
ob | sl* *t ts 2

)*- Unde integrando obtinetur por-
r -

‘ it •*— .

tio supersiciei sphaericae, quae areae Ellipseos, cujus
'* ' . »

semiaxes sunt: a & b, imminet cs ct# Arc. sin.

schol. si initium abscissarum sumtnm fuerit in
vertice A , supersiciei sphaericae investigationem, in-
tegrando formulam: gj~y peragere licebit.
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Exmpl 2. Conoidis, quod Parabolam AFG ro-
tando circa axem AP genitur, natura hac exprimi-
tur aequatione: y* d* z* gj2ax.

_
Unde cum sit z ~

tt . . -

— ydyV2ax y», erit dz ts 7(T«x^) i quae aequatio cum
bae; dz~Pdx*\E* Q.dy; comparata praebet: P “

■77 ~—-7-, Q -77—) dxdy VP‘ QX'*i.V(2ax ►—jy z )* W{zax ~y z y . .

J
■ -

1

—

{2.ax\a 2 'Fdxdy , *

« g ' 7,7;;— *m«3dai$m
v( y }

ivsl ■ Quo habeatur supersicies areae respondens 3

in tegrali : ; J1=^^i-(2axWsjr c.sin. 7^)
erutOjip sij- tribuatur'valorPC ~V.2slW;quo facto altera in-

t y
tegratio exhibebit \sQ2ax dct2

) * dx Arc. sin. 5=5

J2ax % a**dxsin. = —■ -j- C= —
_J

; 12a ■ , 12«

quippe quod integrale, ex natura quaestionis, e-
vanescente x , nihilo aequatur.

Quod si investigetur supersicies rectangulo FP
imminens, constituta tum ipsa y constanti sae e , sor-
mula denuo integranda: (2ax &arsdx Arc sin. -~2L_
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w x s * v » - s■ i. • j, ; * 1
» • *'>r,r> g ‘a y>, ~.,transformabitur In hanc: (zax 4« a 2 YdxArc.sin. —

:
*•*«»■ ::

,.
> . * J

,

* V(2rsaej

,

Cum =^rt.,cujus
v' 1 1■ - . *'■ x -, r» •- ■ • i - v -' •' • -

obtinetur s(sax hk a z )*dx Arc. sisi. *—-— ry . \2ax)

a’2 ")* - e r{2(tx\<t'*-y s: edx
-17— Arc- s‘«- VTwlJ-o- Cu '

jus integralis membrum posterius ut innotescat, juvat
posuisse: ~~a = quo videlicet facto erit xs*

A* •_ (£±tn*Jz , , N s (a % +

2«u-sv -

(i
' ’

2 1-

zax —
—•— —s: quibus substitutis valoribus, e-

(1 ~s 2
)*

ruitur: Ci£ll£Z£££ _ .
(*2 i^yedz

- .
6ax /u« - **.) 3<7( i-&2 j 2 (<? 2 -j- ** s a

)

(# s e^^edz .

>-2} 1 (i t s) 2 (? 2 s a2 a2
]'

Fingamus jam fractio-
dz "

DCm (i-a)»(.uW’t»-*-> = summas fractionum
partialium: ■r. %̂ +i* + _jriL- +'.

<■■ (i ~Z)2
i- z •£»?

*

i-t-a
*

ex quibus, ad eundem denominatorem re-<r 2 H-a-'a 2 ’ ex ssuffius, ad eundem denominatorem re-
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ductis, illa componitur,- unde calculo inventis: A »

Cs= :v' a--, Z? —Z?“ -—
£.-..» atque £ .:

4C« ‘tts :2) 4 2 r <?
2

)
2 n

* 4
„ T Adz . A 's*Bdz s

"'■.'7 . cum sit J{ —s); “, l-s»/x~i5 “

(/* a +0 ’ s 1 —a) i—z^Ji — a
x?r 1 /*Cdz i—* C pDdz —-—

•, .

*£r=v/w =sss >

>
/“=-D- il+x' *■'

nique Zrrr~7ffr — Arc. Tang. —; terminis bene re-a
,/ e T« % ae ° e

ductis, existis ; i *. .; ;'J$aii~z)\e 2J<a z
»'•) 6«(i -»» )

(3 g2 +Os 'rl t2i aZ /l rp ■ az
12* a

Arc.iang. ~, atque, restituto

Valoreipsiusx=rs^~')i
, slM* 1'*"?'**

-

. x \2tsx T <z /
' J 6rsAT J {zax - <?

a )

_£ (. 3 AT — e z
), (2 <7AT jts z

) *

'- •
(s a *

i3rt 2"le*)e T {2 <t Art/?*) ss2/7.r >- e~)z

Xo n
. -ct —

: J
—- ?*si^

{_2ax-\ a z )l_A
(2 ax *- e z ) 2.

~~ Arc.' Tg. ~ V 'iax
r-—. Hinc demum efficitur esse:3 e 2. a x j a

J[^a^dx. Arc sin.|||=|||^||||g
. i_ ijizax - e z ').{zax \a z)

6a V
...
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r_ »

(Is7 T*J!* r 1 r
*s-- I2sl (saxi^y^Czax—e2 )*

'

1

— Arc. Tcmg. Tang. +. C Integrat vero ita
3 1

corrigendum est, ut, existente AE ~

e
— t evane-

scat: unce. Cs--Ji’ -—

iza

Exemp!.. 3. Exprimente recta AsG sectionem
Coni redii per axem AP factam ,

& sumta abscissa
AP ~-Xy est y* s z* ~ a* x 2

, quae aequatio dat z s=r

\la2 x-~y ,dz~ a *xJx Yl atque dxdy \Fp(£ ti
v 's<,a z x* ~y* ): ■ . -

-

i

—
a (a* ir V* xdx-Jy

m
~ [a*~x* <— ji:i y

Priori integratione eruatur /aC' * ix ;
z xJy

J Jia^x2
—y-)

scs(a si)xArc.sin. ~p,quod integrale, coctili tutaz/~slx,
®t prodeat quadrans supersiciei Conicae, ductum iu
dx denuo integretur? quo pacto, obtinetur:

/a(*2stYx dx Arc. sin. -L. ai a' sqt%x 2,
. rax r U Ent

' 8
Vera C aes o, ob integrale,, polito x =■ o evaneseens.
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Quod si in integratione altera ipsi tj valor con-
stnns =: se=zPD ~ e tribuatur, invenietur super-
sicies rectanguld sP imminens . :

s^a2 \iyxdx Arc. sin. —= i*(*2
\\)Tx x Arc. sin. —

J x ax

-1- spULllhj.ij. (obs—ss—i - Jrc.siv.C-)J z v(// .r ;
_ e"; V J xs\a xz <-£ ) ax

- i*(« 2 s\sx 2 Arc. sin. !_ V" "** -**.**“£■
—~

.
.

2tl

Integrale vero ita corrigatur, ut posito Xxieiei) ip-

r r W •sum quoque evanescat. Quare C —. —

Excmpl. 4. Pro Cono /cateno, quem a ressio
eo tantum disserre consideramus , quod hic Circu-
lum, ille vero Ellipsin habeat basin, haec obtinetur,
sumtis in axe AP abscissis, aequatio: a 3'b*x* !=s

a 2 z2 sb 2 ij1
, ex qua ratione usquehuc expolita eli-

citur valor formulae dx dy \IP z Q/ i 1 *=

dxdyyj~-' (/>
J T i. )*- — (a- tP )y~\

■ a rs* x 2
— yz • v . - . ; -

r 1„ si** 1 ;\b2"\i 'x~~Xa‘~b*)r,
Integrationem formulaeJ j- ▼ —jrp—TJ2 ~

ex rectificatione Ellipseos pendere facile quidem pa
;
-
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tet; quae cum, nisi per seriem infinitam , exprimi
nequeat, eam sequenti modo exhibebimus:

Ponaturssirevitatis caussa o 2
. (Jb 2 si) m*, m2 —

(a* — b 2
') —b 2

. (a ! st) =: n2
. Quo facto exisiit

d.y •y/a4 .(Z> zsi )x z
— (g- — b )y z *-;dy \[az nt zX 2 —(« 2

—b2 y 2

& a 2 xz —y z (i a - xr ■— y z

_^dy*Jmz \n a y 2,

_
£y*Jiu~TE y-yn "y » »~~y- -

a a z x 2
— y 2 ~ a • ~a~x~ a*'x* a 'X

“*

~ |As * By* j; Ci/ Ds Ey'° *.. .).
Erutis valoribus coefficientium: B, C,-D, .E,'etCr

-jZex datis hilce aequationibus: zm ‘TZ7= o,2mE%
Cl cc

'A ~ ETT ~ °s 2m Cs %AB ~ ”sx6 ~0r2 mD
•* a-JC-i B 2

— -rr*s- =o, zmE+zAD* BC —

* (l >X

72^“
-;o'~To o , etc,, habetur integrate seriei a nobisst x u

exnlicatse ~-Ism4« i — 4-i4 v
— »

2 '. n\ y*expucaca? ■ «vm T T* 2ma zx. T5 . -g—~jr~p

-T. T 8« 4 —(4 in a
— n z ')n z . n z

. VtT ' 7(»v: ?
— r i ■■■ J-

Extendatur jam P Q ad G, atque erit ytu ax:
tum hic iubstituatur valor in serie inventa et duca-
tur haec ipla in dxj quo peracto,, repetita integra-
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sio dabit supersiciei Conicae quadrantem =; sxdx (m s
,nz T ,

m 2
—«'. n2

r , gw/* — (4 2
— »*')»*. »a -\

s’‘* * P si,;,'.- T7 *
'

i6« ; “**'

_

?;2 x T 4^
2 —-3%. s Rct a

— 4 CT—
.

2'V » ?,2?»Tl ‘ • 8«« 3 7 ‘ 6?« 5 • *•)

. Dato autem ipsi y, uti in prioribus exemplis, valo-
re constante t=: e , prodibit supersicies basi rectangulari,
quae producto ex exprimitur, imminens zz j (tjj d*

_sV_, T 4^ z
-»z ,v 2 e*

T * 2ma zx a
.

* * s®* 3
'* 4-*’ 4 t ............ )

_ex , t
» e2

t 4M 2
— n2 .n^e*

~T Cw rr I *

2ma *x 2Tl lt
' "5* ■ 1»,?>.*♦ ’ "*

. , , 8'» 4 "-(4^-“g2
)»

2 -»^6
* Ws ijiw? *T *

”

l6W2* c x6
—~

* -♦• • • )- 9.
Quum autem ex natura quaestionis pateat, integrale
hoc, posito x ~ e : $, nihilo aequari, id ipsiim.corri-

£
2 . j22 '

gendum esi: subducendo Czz ~

z (m —3> —

* , 4?;; ~— n ' ■ 11
, , 1 8«4—C4W 2

— a 2 )» 2
.^

2
».

••

\

*

** ; •

gmr t• i „ —{swr~~~~ T ' 'J'8 7 * 16;« 5 '

schol. si ponatur a —b, erit m ~n, atque Ca-
no /calesio abeunre in rectum, formulas noslras, lim-
pliciore jam exhibendas forma cum iis, quas pro
hoc proxime supra elicuimus, quo consensus detega-
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tur, comparandi via patebit. sic prior formula, sa-
cta substitutione, transformata haec exisiit; -■

ctycct *1) *
2 (4 s 4.4 it•h* .• ); cujus cum hac

n
—

1 7r
— consensus facile perspicitur, cum, iis-

dem utrinque demtis factoribus, tantummodo restet, ut
probetur esse aejg ~4 + t • i + t » tt + t ■ V* t • ? quippe
quae series, vel paucis tantum terminis collectis, dia-
metri Circuli ad peripheriam rationem, a Geometris
variis artisiciis exploratam, exacte satis exprimit, ad-
eo ut aequationis nostrse veritas sponte pateat: atque
sio quasi forte quadam hoc exemplo effectum est, ut

seriei propositae emineat congruentia cum altera hac,
_primo quidem intuitu non parum diversa: i — is-s — ~

41 T
x
T -s-,.,,,; cum utraque eandem suramam, octa-

vam -videlicet peripheriae Circuli partem exhauriat.

EMEN D DA.
_ _

«!+r. »•■*■«
+ / .s s» + r .r + n +/.j

Pag. 6. L. 3. pro: **

a
, % - leg. srx

_

r

(ot sx) . {ij i1) j-j).(///; 1.ri»s 1. j)
wtr.stuts , j kj +/. r+«+ 1. s

- ... 6. pro: gL x
'

.

- leg.£2L
Cws i) . (»+ i)

■/* ***&•
, /* cdx

13. " 2. pro 'J ' J~x]~~Z~e~rx T
)

C /18
- - - ult. pro : sidus 1.sadx -n. s. jja z~

- 74. - 7. pro; gsl-:4(V-i*^3sl>sg) 1. -,sl7r(ct 2 -g 2^-3a^e)
- 15. - 13. s2ax =1. \-s2ciX'cal^dxA.s.i ;=


