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§. L
Do&rinam Solidorum, quamvis & eximio infignem

ufu & queeftionum haud {pernendarum copia
abundantem, ceteris tamen Geometrize partibus, five
inventorum molem five propofitorum evidentiam fpe-
¢tes, longe pofteriorem remanfisfe, ut certis confiat
indiciis, ita peritis harum rerum arbitris mwirum vi-
deri profetto haud poterit. Enimvero Geometrize
Curvarum excolendz cupiditas ftudiumque pene to-
tos diu Geometras detinuit, cum quod ejus in Phyfi-
cis magis obvium fentirent ufum, tum maxime, quod
Curvarum autior penitiorque cognitio,jj& viam a-
pertura esfet promtiorem, & ditiorem ipfis allatura
inftrumentorum penum, ad abstrufiorem illam Solido-
rum ac Saperficierum naturam felicius demum riman-
dam. Nempe una erat hodieque eft via, reconditam
Solidorum naturam indagandi, ea nimirum, quee fe-
¢tionibus quaquaverfom faciendis initur: quee ipfe
cum Curve fant; harum prins ut eruerentur affedtio-
nes, necesle erat, quam in indole fflorum exploranda
cum fruétu verfari posfent. Sic v. gr. ex Curvarum
rectificatione, Superficierum inveftigationem; ex qua-
dra-
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dratura, Soliditatis indagationem, pendere omnem
quis non videt?

In corporum five Soliditatibus five Superficiebus
inveftigandis, Analyfin adhibentes infinitorum, hac
vulgo via incedunt Mathematici, qua ea, rotatione
curvee circa fixum quemvis axem, genita fpectantur:
quze confideratio facilem & egregiam pracbet ratio-
nem fluxiones Superficiernm pariter atque Solidorum
inveniendi. Nempe, ex data aequatione Curve ro-
tantis, elementum ejusdem queeratur, quod, dein du-
¢tum in peripheriam Seétionis Circularis normaliter
ad axem faftee, exprimet fluxionem Superficiei inte-
grando demum exhibendae. Solidi autem fluxio in-
venitur, aream ipfius feétionis in fluxionem axeos du-
cendo: qua rite integrata, Soliditas quaefita prodibit.

Eft vero & altera a Geometris haud raro adhi-
bita ratio, corpora fcil. confiderandi, utpote motu
plani parallelo, juxta lineam normaliter ipfi infiften-
tem, quee Direffricis venit nomine, exorta. Quae
Methodus, cum in Solidis inveftigandis ab illa, quam
expofuimus, parum modo differat, Superficiebus au-
tem inveniendis paullo ineptior videatur; eam fufius
repetere jam non vacat.

Methodos hatenus a nobis traditas, etfi infignem
in doétrina Solidorum ufum preeftent, maximis tamen
obnoxias esle difficultatibus atque defeétibus, facile

depre-
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deprehendet, quicunque accuratiori rem lance penfi-
" taverit. Etenim longe plurima Superficierum funt ge-
nera, de quarum per motum ortu non conftat: imo
nonnulla, quarum cognita genefis, ad quezftionem,
de Superficie invenienda, folvendam, nil conferre o-
# valeat; quo ex genere habeas Coni [caleni Superfi-
ciem, quee allatas Methodos vix admittere videtur.

Quibus [upplendis defe@ibus haud inanem con-
tulisfe nobis videtur operam Cel. Leonnarpus Ev-
LERUS in Disf., de Formulis integralibus duplicatis,
Nov. Comment. Acad. Petrop. Tom. XIV. P. I. infer-
1, in qua duplicis integrationis, ita {cil. inftituendze,
ut in priori binarum variabilium una, in pofteriori
altera fola variabilis habeatur, vim atque in Srereo-
metria ufum exponit. Quae Methodus, cum & lon-
ge latius patere, &, quam melius excolant Geome-
tree, digna nobis videatur, Specimine qualicunque A-
cademico, ejus explicare naturam, atque in Superfi-
ciebus, ex lege aquationis Algebraicee continuis, e-
ruendis oftendere ufum conftituimus. Tenuitatis au-
tem virium maxime nobis conlcii, L. C. exoremus
oportet, ut aufis juvenilibus benigniorem adfpirent

auram.

§. IL

Quo natura Methodi a nobis tradende faciliug
cognolcatur, de affectionibus Formularum integralium,
A 2 quas
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quas cum EvvLERO duplicatas appellare placet, non-
nulla, e re eft, preemittantur. Primo quidem, ne an-
cipiti fignorum interpretationi ullus relinquatur lo-
cus, monendum eft, formulam noftram geminato in-
tegrationis figno affeétam, & hac forma: [/ Zdxdy
(exiftente Z fun&ione ipfarum x & y) confpicuam,
ab his: [Xdx . [Udx & [(Xdx[Udx) (denotanti-
bus X & U funétiones unins x) accurate esfe diftin-
guendam. Quarum nempe altera produétum bino-
rum integralium, altera integrale iplius Xdx dudti in
SUdx exprimit: utraque duplici quidem integratione
eruenda, attamen a formula noftra primum propofita
eo discrepans, quod, cum harum binee integrationes
per unam variabilem x peragantur, noftra illa, utpo-
te producto: dxdy affetta, ita traftetur, ut in altera
integratione fola x, in altera y variabilis exiftimetur.,

Quo conftituto discrimine, formule quoque no-
ftree duplicem inesfe vim obfervare licet, exinde o-
riundam, quod quantitates binae variabiles x & # aut
nullo prorfus nexu cohzereant, aut aliqua inter fe ve-
latione connectantur. Qui uterque calus feorfim eft
fpe&andus.

Quod fi prior obtineat locum, res eo redit, ut
ea queratur funétio ipfarum x & y, queae ita bis dif-
ferentiata, ut primum x mox y fola variabilis pute-
tur, hanc formam: Zdxdy exhibeat. Sic formulam:

m n . . — . . .
ax y dxdy, fluxionibus, uti innuimus, bis fumendis,
ex
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”xm+r‘yu+t
ex hac: =——==— exortam facile videmus: unde

mti.nt1
ax™ +rntr
jﬂx’"y”dxdy = :_:_—.‘-Z_:: .

mti.pt1

Hzec igitur erit regula hujusmodi formulas inte-
grandi, ut inveftigetur primum integrale [Zdx, fo-
lam x f{petando ut variabilem, quod erit fun&io
quaedam ipfarum x & y = //, deinde vero ducatur /~
in dy ; denuoque inftituta integratione, eruatur [Vdy =
JZdxdy. Quo autem integrale obtineatur comple-
tum, funétiones arbitrarias X & 7 illam ipfius x, hanc
ipfius v, quippe quz integrando tolluntur, addendas
esfe, ex ipfa differentiandi regula optime patet,

At longe ab hoc differt alterum illud, quod dixi,
formularum integralium duplicatarum genus, in quo
variabiles x & # mutua quadam relatione continen-
tur. Nempe priori peraéta integratione, in qua v.
gr. y fola variabilis habebatur, extremus quisque va-
lor quem ipfa # recipere valuerit, in formula denuo
integranda ejus loco erit fubftituendus; qui cum ple~
rumque {it functio queedam ipfius x, haud parum ab-
elt, quin in altera integratione ipfa y conftantis vice

fungatur, Sic, fi fuerit propofita formula: fax"y"dxdy,
definito fimul limite variationis x & y hac zquatio-

¥ s . . m n
ne: ¥y = ; tum invento primum fax y dy =

Az —
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m ntr ' s
— % 13’ , extendatur ipfa y usque ad terminum Xr;
nTil

m ntr

quo valore fubftituto, formula: ‘/.\"_%_y—l— dx abit in

—

; ntr.s . mizrz.rintr.s
hanc .‘/l;x’n.x v dx ax ¥ .'
2 RS mt1), (mt1)

Si ab integranda formula: faxmy"dx initium fe-
o . A . m n
cisfemus, obtinendum nobis fuisfet [fax y dxdy =

mtr.rintir.s
tl‘y s

Wmin.st1)

Quod genus cum totum ad doétrinam Solidorum
pertineat; ejus ratio ex fequentibus uberius patebit.

§. IIL.

ProsreEmA, Data aquatione folidi inter tres co-
ordinatas x, y € z, elementum fuperficiei, quod reffan-
gulo infinite parve dxdy in bafi fumto imminet, invenire.

Conftituto (Fig. 7.) AP axe ablcisfarum, ex quo-
vis fuperficiei puncto M demittatur J/Q perpendicu’aris
in bafin planam per axem transeuntem, atque dehinc
QP normalis in AP. Sint: AP = x, PQ = vy, MQ
= %; quo falto patet, Superficiei naturam ex multua

ha-
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hatum trium coordinatarum relatione pendere, & id-
circo squatione inter x, ¥ & z exprimendam esfe.
Unde, cum 2 fit funtio quaepiam duarum variabili
um x & y, fluxio ejus sequatione definietur hujus for-
ma: dz = Pdx + Qdy (P & Q denotantibus functio-
nes iplarum x & y); quee eequatio, alterutra varia-
bilium x & # asfumta conftanti, abit in hanc: dz =
Pdx, five hanc: dz = Qdy. Quo autem exhiberi que-
ant he fluxiones; furratm' Pp =dx, Qq =dy: du-
cantur @s, gd parallele Pp, atque pd paraliela Pg:
erigantur perpendiculares: sk, gn, d/, fuperficiem in
pun&ls h, n, | attingentess quo facto fe&mnes, ex la-
teribus columellae elementaris, in Superficie oriundae
erant Mh, Mn, In, ki, fpanumque his interceptum e-
rit pdrallelogrammum Ducatur porro refta n/ & fu-
matur: sH =glN =dL = QM = z; unde erit: M/ H
=LV = & MN = HL =dy, & diagonalis, quae

ducatur, NH = Vdx* + dy*. Jam vero duo fponte
exftant elementa ipfius 2, unum A/ ex fluxione ipfi-
us x dependens, alterum Nn ex parum variata ipfa
enatum. Quorum ideirco illud = Pdx, hoc = Qdy.
Hinc porro habetur: 5

Mh=VMH + Hl? = Vdx? + P*d* =dxVP* L1,
Mn = VHN? + Nn* = Vdy* + Qdy* =dyVEQ* T 1.
Quibus erutis valoribus eo redatum eft opus, ut ex
dato rectangulo VH = Qd = dxdy, parallelogrammum
nh, lateribus Mh = dxV P* + 1, Mn = dyVQ: * 1 com-

pre-
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prehenfum queeratur. Cujus ProBlematis folutio cum
data diagonali n/ facile fuccedat; valorem ejus, ex
cognitis: Hh, Nu, IVH, age, primum definiamus:

Si fuerit Hh = Nn; mox patet esfe nh = VH
=3 (dx*  dy*)* ob Hh & Nu parallelas.

Sin minus, altera fcil. Vn exiftente majore, du-
catur 4O parallela ipfi V4. Unde n0 = Nu ~
Hh = Qdy — Pdx atque sk = VhO? =+ 102 =
Vdx? = dy? +~ (Qdy — Pdx)?>.

Dein vero demittatur ex # mo perpendicularis in
Mk, quo fa&to habetur nh* = Mh* » Mn* — 20k . Mo,
(Elem. Eucl. Libr, 1I. Prop. XI1I1.) atque hinc: Mo
. Mb* o Mn* — nb* :

= 7 7 , 0 = VHn® — Moz —
Va(Mb*. Ma* s Mb*. ub” + M . b ) — M — Mn* — nb*
2Mb =

Area denique ipfa parallelogrammi n/ = Jh.no =

Vo (Mh? . Mn? B0 .ol M .nh?)- Mh* - Mn® - nh*,
Qua ®quatio, reftitutis valoribus ipfarum 274, Mu,
ah fupra inventis, & reductione falta praebet ele-
mentum Superficiei rectangulo: dxdy imminens =

dxdy VP ¥ Q° ¥ 1 )

*) Formula hec ab EuLero fuis in feriptis aliquoties adhi-
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Sthol.  Si fuerint elementa ipfius z diverfi nomi-
nis (Fig. 2.), alterum videlicet Hh pofitivum, alte-
rum [Vn negativum; habebitur n0O = Hh++ Nn = Pdx
+ Qdy ideoque nh = Vdx* + uy* + (Pdx + Qdy)?; qui
valor fi in formula inventa pro area ipfius parallelo-
grammi, nk fubftituatur, reducendo obtinebitur expres-

fio: dxdyVP* + Q2 + 1, eadem quae fupra.
§ IV.

ProsrEmA. Data cquatione Solidi cujusvis no-
turam exprimente, Superficiem invenire.

Sumto, uti §. praecedenti (Fig. r.), plano APQ pro
bafi, quae Superficiem fecet per Curvam 4G, priori-
busque retentis defignandi modis, patet fitum cujus-
que Superficiei punéti M coordinatis /P =x, PQ =
y & QNI =z determinari.

Ad inveniendam Superficiem bafi huic refponden-
tem, sequatio data differentictur, atque ex ea dein e-
ruatur valor formule: dxdyV P? + Q* + 1, cujus in-

tegrale [fdxdy V P+ Q* ¥ 1, iuftis adhibitis determi-
nationibus Superficiem exhibebit quaefitam.

Duplicem vero formule noftree integrationem,
ut diverla objicitur queftio, ita rationibus non parum
: B diver-

bita occurrit: quam quomodo invenerit, anxie frufiraque
disquirentes, ejus eruendz periculum ipfi fecimus,
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diverfis peragendam esfe facile monftrabimus. At
duas maxime placet enodare quaeftiones, alteram
de Superficie toti bafi /PG imminente, alteram
de ea tantum portione ejus, que reftangulum FP
obtegit, invenienda. In i/la expedienda ita verfandum,

ut fumto primum integrali /dyV P* * @* + 1, habita
x conftanti, promoveatur ipfa 7 usque quo ad euy-
vam 4G in pun&to G pertingat: qui valor extremus
loco # fubftitutus efficit dxfdy vV P* + Q + 1= Ele-
mento Superficiei areolee PG gp imminenti; quod in-
tegratum Superficiem praebet areze integree /PG re-
fpondentem. Vulorem autem ipfius # = PG ®quatio
Solidi exhibet, pefito: = = o.

Hujus vero queeftionis tractatio ad priorem illam
§. IL traditam formule [Zdxdy inveftigandae ratia-
nem omnino accedit. KEtenim priori peracta integra-

tione ipfius dy V.P? = Q® 1, in qua x habita eft con-
ftans, ftatuatur y = PD = EF =¢, atque repetita in-
tegratio dabit [dx/dy vV P* + Q% + 1 = Superficiei re-
étangulom FP tegenti, integrali ita determinato, ut
pofito: x = AL, evanelcat. Perinde quidem esfe, u-
tra iplarum x & y prior variabilis seftimetur, per fe
patet: aft, cum uitraque via haud pari fzepe integran-
di diflicultate obfepta fit, multum intereft, eam elige-
re, qua caleulns fimplicior redditur atque commodior.

Exema
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LExempl. 1. SiCurva AFG exprimat arcum Cir-
culi Spheeram generantis, erit, fumta origine ablcis-
farum in centro C, atque exiftente radio AC = g, ze-
quatio heec: x* 44 +2* = a?, quee dat: 2 = Vai-x*- 42,

— (xdx +ydy) :
V@ gy = Pdx - Qdy; unde eruitur P

dz=

u, — X i

A e y
T —r =y 8% Ve =) atque

e dxd
dxdyVP+ Q11 = \/(dzf_xxj:’_‘ya)'

ady : .
grale pateat‘/; e’ conftituta x conftanti,
i)

ponatur Sin. tot. =1, Sin. v = v —=7 atque dia-
meter Circuli: peripheriam ::2:7. Quum fit dv =

dy ady
V(e —x*=—3") V(2% = g% =y

4. Arc. Sin. ml_—;f) (= produéto ex @ in Arcum,

Quo inte-

, exiftit =fady =

cujus Sinus = 7(4—?2—'-_::”_)>’ quippe quod integrale,
duum in dx, Superficiem exhibet elementarem are-
olee PQR&p imminentem.

Ad inveniendam primum Superficiem quadranti
bafeos Circularis refpondentem , extendatur y usque ad
peripheriam, quo fiat ¥* = 4* — x?, quo valore fub-

Bz ftitue
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ftituto, obtinetur fadx Are. Sin. ﬁ?l_jx—z)
fadx Arc. Sin. 1 = {arx; quod, fumto: x = a, abit

2

a . . . .
in _4_3_: = oftanti Superficiei Spheerica.
Si vero queeratur portio Superficiei retangulo
FC imminens, ftatuatur y conftans = BC = EF

= ¢; quo fa&o erit fadx Arc. Sin. NTq 2 =

a*—x*) "
fadx dre. Sin. :

e Novimus autem esfe

s Aol 4 . e
Jadx Arc. Sin. yrs memerm il L dre. Sith §——773 3

aex*dx S exdy
et '((-’,»_;x-_)«ka?_ez__xz)t La‘—x").\/'\az-ez-xz)

= Arc. Sin. TG;:—'?j Cum praeterea ﬁt;
— aex>dx% Y aexdx e
(8 —=x*), V(4 —e*—2x) " (@afXx). Va"—e —x*)
& a’exdx aexdx
(@ =—x>). V¥ (a* ;—ﬂ?"——xzj_’ (@72, V(@ =—e"—x*)
aedx a’edx ]
e D : SR e = = 3 erit
vige—e —x ) (atx).¥(a*—e*—x%)
— acx’dx A - 2’ exdx
j(‘ﬂb —x )V a eme —x) @ —=x Vi —eT—x")
4 aedx — a’edx '

= ,iﬁd"-—e"—-x‘)q' (eix). F|@%=—e =X

ey
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: e , *
- Arc. Ot z z “Co e
a’ Are.Si o R )-I'ae./lic Sin =)
a*edy

@te). v/(a"—e‘-—x").'

Ad inveniendum poftremum integralis membrum

Viag? =—e2)} + x s
ponatur: e——ps )) = 2%, unde ernitur x =

V(a>—e?)(z%=—1) & i 4V(a®—e®)adz
1t%* = (17pa2)2
¢—(p’—e?)§+(4{-az _— 52%)2;;
1tz

y AT x =

’Va‘z —e’-—-x"“.—"»

V(a*—e*)z . e v
= (L o5 atque facta fubftitutione emergit

aZedy 2a*eds
| -

(@fx) V@ —e*—=X*) T4 (42— f (st @ — e

aazeds
At conftat esfe:/;_ ‘ - o - =2

v(az-—e)ﬂar\ua -— 2% )%

2a% drc. Tang. (:__J‘fa :ee ;:‘L Cob/ e
drcui,  eujus  Tamgens ——

2 5 ((;-I'- Vi@gZe—e ))(\fﬂ — )|x)
2a* Are. Tang. t/(ﬂ_‘/ = _.r),

) . Unde

colligitur fadx re. Sin., \7@7—:— =a% Arc.Sin

refti-

V(ia® —~—¢ )t
A" —g ) — X

ftituto valore ipfius 2 = ( 7

&
e’) W@ rm—x*)

r——
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2 1 ————e————- 455 .- . "-—ri—wh—l
—a® Are. Sin, ey T & Are. Sin =

‘/ (ata® -—ej_%)(rf -—ez;-'_-{*x)

(a= (@ —e)i) (@ F i)

at ¥ (a® = e*)\* .
o Arc. Sin. ¢ : @ 20° drc. Tang. ( e L

tegrali ita cotredto, ut pofito: x = o, ipfum quoque
evanefcat. Ponatur x = CE = Va* — ¢, quo prod-
eat Superficies retangulo #C refpondens, quee igitur

erit=ar:4 (@’ —e*z—3ate)ta’dr Sine:a

at J(a@®—e*) NE

& 2a® dre. Tang. ( ey ey

Coroll. Pofito: PG:PQ::a:b, formula
e
fadx Arc. Sit. m,—y'—_x—,;) abit in hanc: fadx Arc. Sin. =

20* Arc. Tang.

b x : ;
ob # =~ (4* — x*)=. Unde integrando obtinetur por-
tio Superficiei Spheericee, quae areze Ellipfeos, cujus
femiaxes funt: @ & [, imminet = ax Arc. Sin. f';

Schol, Si initium abfcisfarum fumtum fuerit in

vertice A, Superficiei Spheericee inveftigationem, in-
adxdy
Y(zax —x* —y*)?

tegrando formulam: peragere licebit.

Exem-
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Exempl. 2. Conoidis, quod Parabolam AFG ros

tando circa axem AP genitur, natura hac exprimi-
tor zequatione: %2 F 2? = 2¢x. Unde cum fit 2 =

= J adx —ydy o
Vzax —y?, erit dz = sy, que equatio cum

hac: dz = Pdx Qd_z/, comparata praebet: P =
& dxdyVP* + Q' f1

v'(zax —5*)? Q = ./(zax --y’)’
__fzax.a’)dxdy
J(zax-—yZ) :

Quo habeatur Superficies areze 4 PG relpondens,

; i 222 + 2> %dy R T

integrali : Niciror = (2ax+a*) A’u.Sm.JWM)

eruto,ipfi y tribuaturvalor PG =V 2ax;quo facto alterain-
. . L . 2 % ] : y —

tegratio exhibebit: /(2ax+a*) * dx Arc. Sin. -'—-""""ﬂ“x) =

— ey ; 20x+ a2 F)

Sf2ax a"—*dx&n.zl.i-ﬂ—'—a—) G 2222 11) )* —

1242 i2a

z

@ . . ki
<5 quippe quod integrale, ex natura queflionis, e-
vanefcente x, nihilo squatur,

Quod fi inveftigetur Superficies rectangulo FP
imminens, conftituta tum ipfa y conftanti = ¢, for-

mula denuo integranda: (2ax ¥+ a° )zdx Arc. Sin, m
transe
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transformabitur in hane: (2ax + a*)*dx Arc. Sin. i 2,,,,

Cum ﬁi/;?vﬁ_%—) = Arc.,cujus Sintis =——— J( ey

. 4 2 i , .c--—-——e
obtinetur f(2ax =+ a*) *dx Arc. Sin, Vizax)
- 3
L a%yz = e P(2ax t a>)%edx
v ) Are. Sin, —— : Cu-

3a V(2ax) 6ax Vizax —e*)

jus integralis membrum pofterius ut innotefcat, juvat

pofmsfe 1_:~ = 2°; quo videlicet fato erit x =
e ta’y o fa® ter)ady 1\ __(a? {-ez)?
24(1 — 3% dx = a(1—2z2)2? (2[1.%"1‘& ) ._(I __-zz)%’
e (0 $e)E z,
28% — g%* = ————": quibus fubftitutis valoribus, e-
(1 —2%)= :
silaifoan T a2 Yfedx' £y (2> te*)edy
R o V208 —¢*) — 3a(1~%)> (¢ 1a‘z?)
(a® 1 e*)eds ] : ;
30(1 —2) (: T2)° (e T2z Fiogamus jam fractio-
— 1 f s
nem sy (n‘z) T Summa fra@ionum
Adz Bd Cdz Da’ﬂ
£ Lo — s
partialium rrEnw R IR bty e

Edy : .
S ates €X quibus, ad eundem denominatorem re-

dudtis



¥ Yy &
dudtis, illa componitur; unde calculo inventis: A=

C=—2— B=D= :

dtque il ee—=

g Casiter)? 4.a -l-e)
'(a_z‘%_;‘f’ cum ﬁt‘/‘(‘-i—:_:_@%j; = 1'1%.’ Ili(_f:'% =
B’Lxlz’[ﬁi? H;f /,Di]v = D.L1+z, de<
nique E_féig‘ = = Are. Tang. &; terminis bene re-
dutis, exiftit: ‘/;au _w'_; (}e(i i 6%{';'55;) s
@:{Eeif Li—iz "3‘14' c. Tang. '5 , atque, re{’ututo
s s = (22), [t

LV (2ax—¢?) (2axta®)
64\7- At ) oxe

I .
(32 te)e ;leaxta?)5hloex = ei)5 -
B rT e e A
(2axte®)Z (z0x — ¢2)*

¢ gaer

> rax — e2 S . ;
-;-A'rc. TO \/7 . Hine demum efficitur esfe:

| I " (203 ﬂ } ,.__..e
2axta*)*ds., Ar : e i
‘/(‘ 12*)*ds. Are. Sin. i sk AreSin. 7z

e (Mx_.el).(:rm ta'k)
’}‘64‘2 :
C e




W IR ( &
(30" +e*)e _‘g_ax"faﬂ}zax:;ﬂﬁ e
= g 2(** . J(zax'-{- ﬂ?‘)z___(zax"—gz).(?

a’ dRiirEe ategrale vero ita
—S-Jrc. Tang. - \7’2 axTa® = G Integra

o . , e?
corrigendum eft, ut, exiltente x = J£ = o, €vanes

feaps undeiC s Sie LT
12a
Exempl. 3. Exprimente re&ta AfG fectionem
Coni reffi per axem AP fattam, & fumta ablcisfa
AP =%, eft y* } 2* = 47 x*, que equatio dat 2 =
Vs =y, dam fXE 20 aque didy VPR TR

vi(a*xs —

S a(a-"h\;x'drd'y_
R (TR

. o,
Priori iutegratione eruatut"/;c”'z_’“_____-‘zxd"" =
- V@t = 9%

b & '1' - -
- L I 1] — Y :
@V (a*+ 1) x drc. Sin. = quod integrale, conftituta y = ax;,

ut prodeat quadrans Superficiei Conicae, duftum im
afx- denuo integretur ; quo paéto obtinetur:
a(e* tv)*xdx Are. Sin. 1= ata® +1y7 p? ¢
" ax + C. Erit
: : 8
vero C'= o0, ob integrale, pofito x = 0, evanelcens.

‘ Quod




2 ¥ &

Quod {i- in integratione altera ipfi # valor con-
ftans = fe = P D = e tribuatur, invenietur Super-
ficies rectangulo f P imminens

¥ £ SN : x .
l/ﬂ(aahyxdx Are. Sin. — = 3a(a* t1)=x> Arc. Sin. =
ax ax

T 2 i
s fma(aT1V exdx — a2 . &
E f2 o ey (Ob T = Arc.Sfﬁ--"‘
v(a &~ e”) R(asix® —ed) ax
et [)Eleffc_ Sin. i_—‘_(”,_ +1)%e ‘/a X2 — g2t -
it 24
Integrale vero ita corrigatur, ut pofito x = ¢:a, ip=

.ez-;:(az-h)%.
fum quoque evanefcat. Quare C':"‘—T;T_

Exempl. 4. Pro Cono fealeno, quem a relfo
eo tantum differre confideramus, quod hic Circa-
lum, ille vero Ellipfin habeat bafin, heec obtinetur,
fumtis in axe AP ablcisfis, sequatio: a’bfx’;
a*z?* }b*y*, ex qua ratione ufquehuc expofita eli-
citur valor formule dx dy VP*1Q* 11 =
d—‘xﬂvﬂ X (!}A"Tl' ).X 7'_((1—01))’- .

a “at xz __y?-

. | v O t1 at— (@’ =b* "
Integrationem formulzefﬂ-—— Vil Tﬂz = _E_yz D)
ex redtificatione Ellipfeos pendere facile quidem pa-

Ca tet;




% ) 0 &

tet; quee cum, nifi per feriem infinitant, exprimi
nequeat, eam fequenti modo exhibebimus:

Ponatur brevitatis causfa a’. (b5 FD = mb m* =

Cafi=. 0%y =bi (ot Fa) = Quo fafto exiftit
_@]Va“({z ‘I)Af‘ —(a"—=b°)y® = f/x!‘]n mexi—(a’—b* y*
a x“—)"' 74 ‘q x ...,...ry
{]ry 7 dr}; T TR
o a\]m + 2 O ‘]m %;h "”IZ?‘ Yy T
@ x —y —_y* a’ atx® a

b
m*f'.&'_/ *By*+Cy° + D j“v}"Eym'}"...)_
Erutls valoribus ceefficientivm: 4, B, C,-D, E, ete.
ex datis hifce aequationibus: 2 m 4 — -ﬂ-§z = 0,2m 5%

A =0,2m C} 2 2AB~ [ c=o0,2mD

2ty -

% 2 4CH B = 5 =o, sz»fzsz-}j’J’C’--
”Z

= o, ete., habetur integrale feriei a nobis

2 g2 . Am — e n? g
exphcataP = (m e 21 Aty {- S gt

a,(cxl.:ﬂ

5

Iz 8::1'*——(4113'“*-—-72_1)113,:;3 .
£, 16 m’ a° x° S0 M LA

Extendatur jam P @ ad G, atque erit y = a x:
tum hic fubftituatur valor in ferie inventa et duca-
tur hec ipfa in dx; quo perafto, repetita integra-

tio
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tio dabit Superficiei Conicee quadrantem = fxdx (m F

7 Xz gm* —n* 5> | 8wt — (qm> —p*)n> 0> )
T e Qin? 7% TTTE .

_xz(ﬁszq! ffz+1 4”)3_32-721{‘! 8”3-1_(417;2—}]2‘)723.”2
T2 am” T gm) & 16m° o2}
Dato autem ipfi 7, uti in prioribus exemplis, valo-

re conftante = ¢, prodibit Superficies bafi redtangulari,

. s . . edx
quae produtto ex exprimitur, imminens = — (m

2 7]32'-—-712. 7n2ed
X "'_—'ﬂ e !fo 4 3 'I‘ 5 s 5 )
T‘zﬂiﬂ‘xz- 8?]; a4x4 ° . * v e o s 4
ex ”282 4'”‘2 __”2. ”294
==- x “ ey 1 ! :‘. ! . cabis
z (?n T ZFH{I"'xz i 8”31(‘4‘?4 %

Q== (gm™ =—=u>) n* , 2% e° :
=k e et e Reze e ) 2 G

Quum autem ex natura quzftionis pateat, integrale
hoc, pofito x = ¢: a, nihilo equari, id ipfum corri-
N

e
gendum eft fubducendo €' = — (i —%. =

. 1 Am*—mn*.u” e & 3:;:“—(4:733—-112};73.ﬂ‘,{_ )
3 -~ 5 s Y L
16m°

Schol. Si ponatur a = §, erit m = n, atque Ca-
no fealeno abeunte in reffum, formulas noftras, fim-
pliciore jam exhibendas forma cum iis, quas pro
hoc proxime fupra elicvimus, quo confenfus detega-

tur,
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¥
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€

A-E




B ) ey - oSf

tur, comparandi via patebit. Sic prior formula, fa-
&a {ubltitutione, transformata heec exiflit:
avV(a® +1)x* (2 4%, 5+%, 2 +..); cujus cum hac

a¥fa*ti1)mx® : e o
oy )ZE confenfus facile per{picitar, cum, iis-

dem utrinque demtis factoribus, tantummodo reftet, ut
probetur esle z:¢ =3+ 5.2+3. 515 = t.; quippe
quee feries, vel paucis tantum terminis colleétis, dia-
metri Circuli ad peripheriam rationem, a Geometris
varifs artificiis exploratam, exaéte {atis exprimit, ad-
eo ut aquationis noftree veritas {ponte pateat: atque
fic quafi forte quadam hoc exemplo effectum eft, ut
feriei propofitze emineat congruentia cum altera hae,
primo quidem intuitu non parum diverfa: t— 3 45—3
4+ %= t.....; cum utraque eandem [ummam, octa-

i’,.ll’

vam videlicet peripherize Circuli partem exhauriat.

EMENDAND A,
‘m+r.r+_n—+—1.s m.riﬁr.s
Pag. 6. L. 3. pro: 2%, 2 cr A d i o,
(mt1).(nt1) (D1, rint1.s)
mtr.rintr.s r;;_-‘r.;.r'¥'r:+r.s

leg. sy =R

(271)(mt)y 1—7zﬁs)

a’edx a’edx
12, = . pro: 7 2 .2 anzy Ae
3 2. p fm-e”’(a‘-e“-x‘)l (atx). v(a*-e*-x7)

- - - s :ﬂ‘y L
: 6. pro i1y, (nt1)

- = = ult. pro: fudx 4.8 qrtsy | fud 4.8 e,

14. - 7. pro: am4(a’-¢*7-3ate) | iam(a®-¢?3-3at0)
isncldiaroif S
15. - 12. pro: [2axta’ =dxS. =1. 1. f2axta* Zdx 4.S.1 =




