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"I POOIMION.

dEu {tudium mathelios aditure,
cognitio preprimis neceflaria
eft Arichmeticz, cum fine ope
ejus nihil omnino percipere aut
efteCtui .dare qveat; Ita, cum
Jliberalis exercitii gratia, theo-
. remata nonnulla Mathema-
tica, DEO benedicente, in lucem dare atqve
examini publico fubjicere animum induxis
operz pretium -¢fle puto, prima fronte, u-
num vel-alterum exemplum Arithmeticum
in medium proferre, gvo & animns perfeti-
~or, vel fairem promptior five exercitatior red-
datur ad reliqva felicius exfeqvenda, & ordo
difciplinarum  ac inftituti ratio {imul obfer.
yerur, {it itaque & aduars 3 o
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MOMENTUM PRIMUM,
De Progresfisue €§ Proportisue.
§01. |

B e St enim progreffio. [feries numerorum. . aqvo
18 ERss, E ordine: & proporiione [¢ invicem exfuperan-
& & tiam, - Jraqve-cum plures propono: nue
200 Ny meros, fe per =qvales exceflus fupe-
= % rantes , talem feriem voco progre(fio-
- nem . Arithmeticam , ut in numeris. 1, 2,
; 3445, 6,9,8, 9, 10, i1, 12,13 14, 15, &,  vel
2,4,6,8,10,12; 14,16, 18, 20, &c. Horum'igitur numerorum
fummamfi cui cito colligere placuerit, videat primo,
qvot fint numeri, idqve notet; deinde primum ultimo ad-
dat & produ@um obferver, tertio ducat dimidium
alterius horum in alterum & f{umma omnium pro-
dibit; ‘ut 6, 10,13, 18 22,26.30, 345 38 42, 465 50,54, 58, &c.
hic funt gvatvordecim. numeri, -primus vero 6, cum.
pltimo 58, facit 64, numeri hujus, qvi par-eft bipar-
tiro, dimidium duco in numerum terminorum & pro-
dibit (448.) fumma omnium. Irem 3,6, 9,12, 15, 18, 21, 24,
2, 30, 335 36139 4% 4%,48.51,54,10 - hac ferie funt 18 nume-
rantes, primus Ternarinsy cum ultimo- conftitunt s7,hunc
multiplica per dimidium alterius.g, fiunt. 5@ fc: fumma o-
mnium; hec igrur dicitur progreflio Arithmetica, quo-
piam per @quales incidit exceflus. - :
oo : Seplle, - ° . .
P-Rogref-ﬁo autem ‘Geomerrica eft, cum. numeri per

cercam incidunt rationem, five proportionem, Ita ut
> fOl)=
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toties quintus, includat qvartam, quartus tertium, tertius
fecundum, qvoties fecundus primum, & fextus gvintum,
atqve ita demnceps. Quad fir, dum numerus qvicunqve
primo io fe, deinde per alterum gvemcunque multipli-
catur, atg; produ&tum deinde per eundem, & ita per-
gendo, gvo usque libirum fuerit, aut res popofcerit,
ut 3, 6, 12, 24, 48, 96, 192,°384, 768, 1536, &c. hac
in proportione dupla progreffio eft, In gvadrupla au.
tem qvando qvivis feqvens pracedentem qvater includit,
ut 4, 16, 64, 256, 1024, 4096, 16384.  qvi igitur vult
cito ac facile colligere in unam {ummam tales progref=
fionis pumeros, multiplicet ultimum numerum per eum;
in qvem reliqvi numeri multiplicati {unt, & a produ&o’
auferat primum numerum progrefiionis, rgﬁdpum par-
tiatur per numerum upitate minorem, qvam iseft, qui
multiplicavit 3 ue in progreflione tripla, 3, 9, 27, 81,
243, 729. -ultimom 'horum mulriplica per ternarium, per
gvem etiam reliqui funt multiplicati, fiunt 2187; hinc
aufer primum fcilicet termerium; reftant 2184, hunc par-
tire per binarium, qvi eft numerus unitate minor terna-
rio, extabunt 1092, qva eft fumma omnium.. - ‘

¢ IIL

M Athematici proportionem diverfarum qvantitatum,
habitum feu rationem appellant. ' Cujus praxis hzg
fit: mulciplica tertium pe: medium, qvod hinc exfurgit,
partire per primum, numerus ex divilone exfurgens
oftendet numerum,qvem ingvirebas; ut fi ralis profera-
tur quaftio: pro Dusdecim menfibus folvendi funt fexaging
aurei, qvot oportebit per wviginzi menfes folvere 2

A MEen.
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y . Menszs, Avrel, MeNSES.
T, 60, 20,
20,.
: 1200, (1oo
§. IV

FAciunt‘ proporro- proportionem hanc triplams Miffs
. ¢cam (cilicet, qve concentum feu fonorum ad. invi-
cem Symmetriam tra&at; drithmeticam, qvee fecundum
qgvalitatem -exceflus proportionem metitur,- veluti {i qvis
diceret 12-ad: § eam habere rationem, qvam 16 ad 12, co
gvod uterque exceflus zqvalis fit;. Demum Geometricam,
qvam etiam in prazfentia, auxilio DEI, leniter trattabi-
mus, qvaque dividitur in dupliceam. proportionem;
nempe, egbalitatis & inegualitatis.  Proportio @qyalitatis
eft, dum du=z gvantitates @qvales ad invicem comparan-
tur, at 8 ad 8,1000:ad 1000. Proportio vero inzqvalita-
tis.eft,, dum du=z inzqvales qvantitates ejusdem tamen
generis ad invicem conteruntur,. dividiturqve in propors
tionem majoris inequalitatis €. mineris , quee fané pon
alia ratione diffident, qvam gvod in illa major ad mi-
norem confertur, ut 6-ad 1 fextaplam habet’ proporti-
pem. Contra 1ad 6 proportionem {ub {exdtuplam habet,
arqve hac minoris inzqvalitatis eft; verum hz qvoad no-
men differunt tantum per dictionem SUB, qvam mi-
pori femper addiint, & qvicqvid'de una dicisur, de altera.
Iutelligendum pariter eft. s

§V. Ex-
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art ‘ I . Q. “.f. ] . X .7.-
xtenfio- proportionis cujusvis , feqventi ratione peragi-
tur: Dasis dudhus numeris fubcerta-babitudine, fi vis tertium
illis adjungere, qvi fub eadem proportione fe habeat ad fe-
cundum, qva fecundus ad primum, tumi duc fecundum
in fe ipfum & produ@um divide per primum;exempligra-
tia, cupio tertium numeruny igvenire in proportione, Qve
fe habet, ut-2 ad 6, duc in feipfum 6, fitint 36,& divide per
2, exfurguntis, hic erit tertins numernsqvfitus. Irafi libet
deinceps, qvantum vis, progredi, duc ultimum numertim
in fe ipfum,. produétum partire per penultimumy !

= O : i
xemplum hujus, centefima ufura perpetui feenoris ex-
hibebit. . Quidam neceffitate compulfus adit Feene-
ratoreth & accipit ab eo in ufuram centefimam pers
petui feenoris soo aureos; exacto a.qvadriennio, metuens
ne fibi crefcat s alienum, cupit fe illo diberare ac Fee-
neratori: reftituere tantam fummam, quantam ab eo u-
na‘cum ufura per hoc tempus exigi pofle credit. Quz-
ritur E. qvantum’ jam debeat Feeneratori 2 Sunt autem
centefimz ulora, qua centefimo menfe, id eft, antew
exitum aoni noni 2quant fortem. - Quare f{i-usqve ad exi-
ten centefimi menfis retinuiffer soo illos aureos, coas
&us fuifler prater fortem, tantundem ufurz nomine per-
folvere. Itaqve cum in qvaitione fit, qvantum pro gda-
tnor anngs debeat ultra soo aureos, coljoca numeros in
hunc modum. 100 menfis ufuram faciunt s anreorums;
qvantum E. faciunt 48 menfes ¢ {cilicet 240 aureos, qvos
deber fupra fortem. QXO(}& fi centefimz non ducuntur
3 : Per-
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perpetno fanore, fed cum anotociimo anniverfario, ho -
eft, renovato in fingulos annos fenore, qualis dfura‘ho.-
die vocatar Judaica, longé alius eft operandi modus,
adeoque duplex. Prior, ut per fingulos annos fecrf: m
fiat calculatio, propter anatocifimum, feu renovaticnem
i"cenorls, ut pro primo anno, fic colloca :

Y00 menfes dant 500 aureos, qvantum debunt 1z
wenes 7 wempe go; ad exitum ergo primi anni debebat
tam fortis qvam ufur® nomine 560 4xreos;cum aurem.,
500 azrei Foenerantur uno anno 6o aureos ( hoceft, 25
feenerantur 3) eadem itaqve ratione per qvatvor an-
nos compendii gratia obférvata, tam fortes qvam ufurz fin-
gulis aonis renovate facient 784. Pofterior operan.
di modus longe compendiofior eft, qui quidem hoc pa-
&o abfolvxtur, qvoniam soo aurei feenerantur uno an.
no 6o, id eft juxta minores numeros, 25 aurei feeneran-
tur 3, adde 3.& 25, fiunt 28 aurei fortis & ufurae, qui-
bus refpondent 25 aurei fortis s proinde fic pone.,
f; + B35 ac muliplica fuperiores in fe, unde produ-
centur 390625 Itidem & inferioribus invicem dudlis
procreantur 614656.. Nunc ita colloca 39c6z5 dant
614656, Qvantum dant 500 § nempé ur jn priori
784. rejeltis minutiis, :

MOMEN-
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"MOMENTUM SECUNDUM,

& fbidcm Gecmetricum, -

6. I

ixi fcientiam Arithmeticam Geometrz aded necel-
fariam effe, ut fine ea nihil qvicqvam efficere poffits
qvod {eqvens exemplum geodeticum probatum ibics-

14

Sit ager qvidam triangularis, fed nonre&angularis,:
E F G, cujus fingula latera dunt nota: Prawum la--
: tus
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ras E B, Gt ag'perticarnm, Secandum’ F G 54 Tertium
E G 5. Jam gygritur hujus area? '

Eft autem planiflima & maxime -ufifara inveftigandi
ratio, per cathedum feu lineam perpendicularem, ad
aliqvod trianguli latus“ex angulo,’ qui ab ecdem fubren-
ditur,dimiflam, ut fiin noftro triangulo ad latus F G.fue.
rit demiffa perpendicularis E H ex angulo E, venabi
mur ejus longitudinem hoc modo: Primo unum qvod-
que trianguli latus quadretur, id eft, in e multiplice-
tur, eritqve quadratum lateris £ F 169 perticarum..
Lateris F G/96. Lateris porro G E 225/ Adjunge jam
quadrato F G, quadratum ;E F, prodeunt 365, e qva
{umma abjice religvi lateris E G quadradum 225, erit
refidaum 140, cujus dimidium, videlicet 7o, divide per
14, id eft: per radicem ejus lateris, in quod perpendicu-
laris dimiffa fuit, habebis pro quotiente (s5.) Hujus qva-
dratum quod eft 25 fi abftuleris e quadrato lateris E F.
id el 169, remanent 144, quorum radix' quadrata,
nempe 12, oftendic longitudinem cathedi ‘£ F. Ean-
dem & fic reperies, qvadratum lateris F G, rurfum,
adjice ad lateris E G, quadratum, ac colliges in fum-
mam 4o1, unde aufer 16p fater: E F, quadratum, re-
linqventur 252, quorum dimidium 126, per 14 diftribu-
tum, offendit in qvotiente 9, cujus quadratum 8r, Sub-
du@um de 225, relinqvit 144, {c: quadratum perpendis
culatis -E -G, radix hujus nempe 12, eft ipla perpen-
dicularis E G, Hinc igitur jam area agri triangularis
‘cognofcitur, multiplica per dimidium bafis inventanL,
modo. perpendicilarem, ac producentur pertice quas

dratz 84, qua exhibent veram capacitatem, feu f?m‘
plitu-
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plitudinem agri. ®)y I(‘TS SRgla
Cui autem volupe fuerit altitudinem alicujus rei per
umbram demetiri , id fiet per notz longitudinis inftru-
mentii-quoddam,ut in exemplo feqventidocetur: fit nobis
palus qvidam ere¢tus NI 10 pedum,exhibens umbram 1K:.
pedfi g, huic jam fit vicina-turris,qvedam LM, fuamumibras
M K 108 pedum projiciens,qveEritur .qvantafit turris,L,M
altitudo'2  hic fciendum eft, rationem umbrz -eandem
effe, qve elt pali ad longitudinem -ejus, ipfius etiam
turris, ad ejusdem altitudinem; collocandi funt itaquenu-
meri ita: pedes-9 dant 10 pedes altitudinis,qvot igitur exhi= »
bent 108 pedes? nempe 220, -quz -eft -curris L M -altitudo-
qvafita. Parimodo qvaratur altitndo D E,ex umbraEB, -
er baculi A C-perpendiculariter ereéti umbram A B..
'%.gr. {it A C 13 ped. AB7, E Bv. 33. Dico-ergo: umbra
projicitur 7 ped.:a palo 13 p. qvantam igitur umbra-tur-
Tis 38 p. -eJus;alnmdinemgargnirS.-:nempe': 76, negle&is
particulis. Eadem({c: altitudo D E ) per umbram G H 18
ped. baculi F'G,9, nec nonipfius D E umbram FH, 141,
fi perAuream Reg. hoc ordine. inftituatur mumeratio,
«obrineri poteft. Fehon 0 BI04, Tfia 1O
- _' ey '§o 'III,- TR BLe aUninns
DEtur adhuc turris, cujus alticudo 100 pedum, in ambitu!
: habens foflTam-qvoad latitudinem 3o pedum,jam ab ul~
tteriori ripa ad apicemturristabricanda{calaeft,ejus longi-
tudinem fic inventurus eris ;' multiplica 100 in fe quadra-
tey exfurgunt 1coo0, fimiliter 30 in fe, efficiunt oo, qva
adde ad prius quadracum f{c. 10006, fiunt tegoo 0, hujus
radix quadrata nempe 330 ped.3 hg. oftendit longitudinem
{eale fabricade. radix v. hac ita eftferibéd: 33 03 (2 porr.’
I B MOMEN-
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MOMENTUM TERTIUM,
SR dfironomicun,. ot
mykinceps Philofophorum Ariftotelés  videtur pronun: |
?ciaret multis:mepgdofer, cum dicit: - Solem & hominem:
\/geénerare hominem, '‘Qod” cum’ dixit, 'putavit
“canfam: proximiam’cum remota’ conjupgendam eflé ,,”
atque eo-ipfo auditores {uos- excitare voluit® ad’ ihda-=
gationem czterarum’ canfarum’, - cum quibus- ifla” qvafi
catend conne&itor: ' Sratuimus itaque ‘Solem effe ho- .
minis Ceterorumgize ' animantinm’ catfam ‘generationis
remotamy dum- in-Zodiaco movetur, juxta {ententiani,’
veterum,. Duabus  enim- potiffimum rebus. confervatur:
ac fultentatur vita noftra, aere nempe & alimentis.
Seliradiis: {uis ‘ita- aerem: temperat; ut fi¢ generandis
-Spiritibus: vitalibus' idoneus-: " Alimenta’ verd terra ma-_
tér omainm producit ac fuppeditar, radiis Solis"cale- '
faGa & quafi excitata, Agit’ autem Sol die'& anno;!
dierum no&inmque - vicifficudines efficit motn priori,
qui Soli cum toto ceelo communis eft. . Annum vero,
annique ' tempora, Ver, aftatem, antumnimy . Hyemewes,
dieruny: ‘no&tiumique’ incrementd’ & decrementa, moruy
pofteriori & proprie. . L) - Aot
rodiacus - contéryi <poteft- circo magno -n* qvoidecur-'
Zruhtz-;P] angt;-alititardius, aliicitius; mquerhoocires
quisque  faum conficit annunrs -quae auterneft ranalogia
circi.ad- cirgulums eadem: eftannicad-annulum..s }u’n‘a ?
ey - ecur

& S8
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decutreré potelt Zodiaci circulurm, prout a Solé digrefla
ad cundem revertitur, intra-diesferetriginta, qvieft Lu-
naris anaus,  Mars Sole altior, Spatium {ii motus duo-
bus“annis folaribus conficic'; Jupiter' duodecim; Satur-
nus vero altiffimus, anni$ triginta’ Zodiacam {ufpenfo
qvandoqué gradu perambular. “Sol agtem annum foum
in- circo ‘ecelefti abfolvit  diebus trecentis fexaginta_,
qvinque, cum ‘fcrupulis 'horariis' quadrdginta ‘novem.,,
hoc ‘eft; dumi Sol digreffus a Zodiaci principio, five ab
initio Arietis, duodecim ‘figna ab ortu in occafum pers
errat, & tandem ad idem revertitur initivm, prater 13-
bitur di€um tempus, ~ Annus vero nofter c¢ivilis jux~
ta- Solis 'motum defcriptus, plane congruit cuom’ di-
¢o tempore, preterquam -in ‘numero ‘horaram; nam
pro -horis ‘qvinque & ‘minutis - quadraginta novem, af-
fumuntur “hore ‘fex’ integre, qve ~'quater” fumpte
conftitiunt “diem unum intercalarem “in’ menfem” Fe-
bruarium,- quarto qvolibét anno ‘inferendum, tnde fi¢,
quod‘guartus quisque ‘annus, non tantum fic major,
quam- -fueré -tres ‘anni pracedentes, ‘qvem’ proinde nos
biffextilem appellamus, fed & jufto longiogs. = *

(ot 0 ¢
Hﬁbe't autem anous “folaris quatuor cardines,in qui-
i Abus contingunt tempeftatum -anni ‘mutationes; ‘nem-
pe, “duo- Solfhitia & ‘totidem ‘zquiniodia’; * Cuim’ Sol
qvafi ‘confiftere: videtur feptem “fere 'dicbas antequatn
2d ‘metam - pervenerit, & totidem diebus" poftquam
eandem ‘pertranfierit , -higc tempus . itud qvatut:rdegﬁn
“iVi% Ba digs



P
@) 12 (&
dierum: dicitur (olftitium, quod ex: fola :infpeGione glo-
bi unicuique  manifeftum.  Aquino&tium alterum a 7%-
re, alterum ab. Autumno denominatur.- - Ubi-Sol attingie
initium. Arietis,, eft eq_biﬂa&iam vernum 4 & ubi ad prin
Cieium-"hib't_‘aa pervenerit /i egquinoltium. autumnale ; - /.
quinodium: appellatur,. quoniam. eo.. tempore. @qualitas
eft diernm; & no&inm: in: toto orbe torrarum, Sole.s
fub. zquatore: confiftente; ab zquino&tio verno ad: z-
qui no&tium: autumnale: dies. pumerantur 1875 & porro
ab -zqvinodtio-autumnali. ad: zquino&ium vernale - dies
dantur 178, difcrimen. eft dierum. feré 9 cum tamen ifti
duo: femicirculi in. globis, fint: 2qvales.. . Annum Per+
fz ab zqvino&io: verno: inchoant; ab. &quine&io aus
5 tnmnali-. Chaldaex, SYII & Jlld&l, itaque tOtldem funt
anni civilis principia;quot funtanni: Solaris. cardines. -Ab
jisdem cardinibus. initium: capere putantur,; quatuor: anni
autem: Sole. peragrante: V.. ¥. & II, creafur, ;. Aftas
Sole decnrrente: @, &, Wp.. Autamni tempora funt
cum Sol: verfatur.in. fignis. :2:,, W, 2 Hyemis denique
dﬁm‘j'inﬁg:giisf‘.:bit‘ st Ko 1ot - pinslls g6 izt

§ AV

vEW: quartum qvemque: annum: biffextilem, hoc ceft
‘Supo. die. longiorem qyam: funttres. priores diximus,
itar & iny 2ra; Cheiftiana: ;centefimys. gvisqve annys eﬁ
Lifrﬁxt}liﬁ, .itaque:fi.quis feifcitetur; qualisfit apnus 1799
i‘elgonﬂelpimusj efle; biffextilem ;. Quia eft; centefimus;
irem, annum, 1720, efle: biffextilem; quia. nnmemsa'_:q;
ol : : ' ivi-
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dividitur a gvaternario,  Cateri'"anhi fub /indice’ nofi,-
comprzhenfi, funt anni communes.” Continet énitn an-
nus communis. dies trecentos fexaginta -qvinque, anhus’
biffextilis dies 366, hic dies' qui jam fuper eft dicituz
qvoque Intercalaris & inferitur in' menfem, ut diximus
fupra, Februarium, qui éft menfium breviflimus; {cili-
cet dierum %8, anno’ communi; fed anno biffextili die$
habet 29, Ifta unius’ diei intercalatio efficit, ut” mern-
{es fervent f{uas: ftationes,. ‘cuny ‘glioqvin’ absque ~ ifto
freno menfes zftivi, intra' annum' 7o o tranfituri-effent
in hiemem, & viciflim: menfes: hyberni®in" aftatem,
Quoniam vero in ifto” die- intercalaric redundant - tres
horz unius quadrantes: ‘ulera’ ratiocinia’ Solis';- ‘hine
faGum ‘eft, ‘ur ‘anni” cardines’, ‘mutarint fuas (edesiin .
anpo’veteri Juliano ‘& a' %4 die’ menfis alcenderint ad:
diemi ¥o vél ' thdefimimiiac o 0 8% T sio Clnvietns
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N ‘A 0s hodie’ eft Judieis: & Turcis? Qvod midnfibus:
M mere lanaribus urantur’; initinm hénfie, capiéntes ab
eo momento temporis, quo' Luna 4 Soledigrediens
eamque _ver{us. occafum: relinqvens: moveri, incipit in_,
ortum,* - Qvod ‘ut” re@ius: intelligatnt’, feire: debemus
Junz globum: corpus: efle opaeum, nullo fere, aut ob-
fcuro rantum jumine pradicum;. lumen:Solis: reci ere,
idemque a fe diffundere “idoneum,. "Iftins globi luna-
ris. hemifphrium, aut paulo’ plus, femper a. Sole il-
3 lumi--
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Huminatur, .quod mutatur in horas -propter continuum
lune motum circa texram, ita vt lnmeniin:lupa vevera
nec;.crefeat; .pec decrefcat, fed potius. per giobum .ob
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PDRincipinm motus, :qvo lupa circa terram movetur
L. ab occafu in ortum, fumitur a.conjunctione Solis.&
lune, quod principium in Zadiqco -fixum - effe non.
poteft .ob; perpetunm  Splis motum. . Si autem So} qui
elceret, tunc: luna, hunc. circulum abfolveret {patio 27
dierum, Sicqgve .menfis lunaris tam Periodicus quam
Synodicus, - apparenter effet .unus-idemqve, nempe, fi
Sol nion fimul ;progrederetur ab.oceafii.in grtum, At
jam luna a Sole; digreffa, eundem ..denuo aflequitur,
intervallo dierum 29, & horarum. 12, .gvibus .conficis
tur menfis lunaris Synodicus; 4 certo vero Zodiaci pun-
éo ad idem revertens fpatio 27 dierum, conftituit,,
menfem Periodicam. In ufu politico ‘menfes lunares

fune, alternatim dierum 29 & 305 hi dir-'umuwgnf
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pleni, ifti_vero cavi. .. Sed. bic. difeurfus. nofiri. filyn
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) Ire jubet qva Zona. rubens Hyperione natum ?

. Et Vafti expanfi hene'climata nofcere mundi,

“Urbes & traGus qveis. Titan dumina prabet;

Brachia, qv@ longo terrarum margine tendit,

Ceerulea pollens (Conjunx Neptunia regno :

Quid juvat hzc animo-dodagve revolvere mente, s
Arbitrio,sqvoramore feder facundia milta., =
Servo? neme famen, cuivis debet uifi crimen. .,
Percurriffe polum vitio nunc vertere poffic.. ©
Gratulor hinc meéritd Tibi, §ovsfleert Sympatriota,
Sacra halc qvod Tibi conugerit- libafle perampla!
Perge igitar ftudio Parnafli inqvirere valles,

Fons ubi Gaftalius digvido torrente fuperbir,

Sic Heliconiadum pota latices: habiturus

Hinc decus Eximium, dectarsm _pr;¢m:'4— frontams.

. CERICUS BRUMERUS.
Helfingf. Nyland.



